
 

 

 
 

 

 
   

ΓΙΑΓΩΝΙΣΜΑ 1 
 
 
ΘΔΜΑ A 

Α1) Έζηω κηα ζπλάξηεζε f, ε νπνία είλαη ζπλερήο ζε έλα δηάζηεκα Δ. Αλ  f x 0   ζε θάζε 

εζωηεξηθό ζεκείν x ηνπ Δ, ηόηε λα απνδείμεηε όηη ε f είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζε όιν ην Δ. 

ΜΟΝΑΓΔΣ 8 

Α2) Πόηε ιέκε όηη κία ζπλάξηεζε f κε πεδίν νξηζκνύ ην Α παξνπζηάδεη ζην 
0x  ηνπηθό 

κέγηζην;                                                                                                                          ΜΟΝΑΓΔΣ 3 

Α3) Θεωξείζηε ηνλ παξαθάηω ζπιινγηζκό: 

<< Αλ γηα κία ζπλάξηεζε f ηζρύεη  f x 0  θνληά ζην 0x , και ςπάπσει ηο  
0x x

f xlim


, ηόηε ζε κάθε 

πεπίπηωζη θα είναι και  
0x x
f x 0lim


 >> 

α) Να ραξαθηεξίζεηε ηνλ παξαπάλω ζπιινγηζκό κε ηελ έλδεημε Σωζηό (Σ) ή Λάζνο (Λ). 

β) Να δώζεηε παξάδεηγκα πνπ λα ηεθκεξηώλεη ηελ απάληεζή ζαο.  
ΜΟΝΑΓΔΣ 4 

Α4) Να ζρεδηάζεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f κε ηύπν   
xe ,  x 0

f x
lnx,x 0





 

ΜΟΝΑΓΔΣ 2 

Α5) Να ραξαθηεξίζεηε κε ηελ έλδεημε Σωζηό (Σ) ή Λάζνο (Λ) ηηο παξαθάηω πξνηάζεηο: 

α) Αν η ζςνάπηηζη f : , με ζύνολο ηιμών ηο  f  ανηιζηπέθεηαι, ηόηε η ζςνάπηηζη  

1
f f


  έσει πεδίο οπιζμού ηο  f  . 

β) Αν η ζςνάπηηζη f : είναι παπαγωγίζιμη, ηόηε ζε κάθε πεπίπηωζη οι ζςναπηήζειρ f 

και f   έσοςν ηο ίδιο πεδίο οπιζμού. 

γ) Αν η ζςνάπηηζη f :  είναι παπαγωγίζιμη και γνηζίωρ αύξοςζα ζηο , ηόηε ζε κάθε 

πεπίπηωζη ιζσύει  f x 0  , για κάθε x  

δ) Ένα ηοπικό μέγιζηο μιαρ ζςνάπηηζηρ είναι ζε κάθε πεπίπηωζη μεγαλύηεπο από ένα 

ηοπικό ελάσιζηό ηηρ. 

ΜΟΝΑΓΔΣ 8 

ΘΔΜΑ Β 
Έζηω νη  ζπλαξηήζεηο  f , g κε ηύπνπο: 

     
2

x
x 3f x ln x 3 1 και g x e 3       

B1) Να νξίζεηε ηηο ζπλαξηήζεηο fog θαη  
f

g
 . 

ΜΟΝΑΓΔΣ 6 



 

 

B2) Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ λ γηα ηηο νπνίεο ηζρύεη: 

   22f 4 λ g 0 λ 5 0   
 

θαη θαηόπηλ λα βξείηε γηα πνηά  x 3,  ηζρύεη: 

2
2x 2

ln 14 x 2
14




 

 
ΜΟΝΑΓΔΣ 6 

B3) Να βξείηε ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο f θαη θαηόπηλ λα ππνινγίζεηε ην όξην: 

    
x

1
f x ln x 3 ημ

x
lim


 
 
 
   

ΜΟΝΑΓΔΣ 6 

B4) Να απνδείμεηε όηη ε εθαπηνκέλε ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f ζην 
0 4x  εθάπηεηαη ηεο 

γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο h κε ηύπν   23 9
h x

8 2
x   

ΜΟΝΑΓΔΣ 7 

 

ΘΔΜΑ Γ 
Έζηω ε ζπλάξηεζε f κε ηύπν: 

   x
f x ln e e x 1     

Γ1) Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο f θαη θαηόπηλ λα ηε κειεηήζεηε ωο πξνο ηε κνλνηνλία, ηα 

αθξόηαηα, ηελ θπξηόηεηα θαη ηα ζεκεία θακπήο. 

ΜΟΝΑΓΔΣ 6 

Γ2) Να απνδείμεηε όηη ε f αληηζηξέθεηαη θαη λα νξίζεηε ηελ αληίζηξνθε ζπλάξηεζε 
1

f


.  

ΜΟΝΑΓΔΣ 6 

Γ3) Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε: 

     5 2
+ f 0 x f 0 x + ζςν x x 0     

έρεη κηα ηνπιάρηζηνλ ξίδα ζην δηάζηεκα  0,1
 

ΜΟΝΑΓΔΣ 6 

Γ4) Να απνδείμεηε όηη ππάξρνπλ  1 2 ,x , x 2, 0  ηέηνηα ώζηε λα είλαη: 

     2
1 2f x f x ln e e 1       

ΜΟΝΑΓΔΣ 7 

 

ΘΔΜΑ Γ 
Έζηω νη δύν θνξέο παξαγωγίζηκεο  ζπλαξηήζεηο f , g :   γηα ηηο νπνίεο ηζρύνπλ: 

   

 

   

    

2
2  





   

  



  

α x

α

x x

  f x f x = 2e ,α > 0, x

  Η f  παξνπζηάδεη αθξόηαην ζην 2 θαη f = e

  g x > 0, γηα θάζε x  θαη g α = e

  g x f x + x e ,γηα θάζε x
 

 

Γ1) Να απνδείμεηε όηη:   


α x
f x = xe , x
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Γ2) Nα βξείηε ηελ εμίζωζε ηεο εθαπηνκέλεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο gC  ηεο g ζην 0x α
 

ΜΟΝΑΓΔΣ 7 

Γ3) Να ππνινγίζεηε ην όξην: 

   
h 0

α 2
f 2 3h f 1 2h 2e

h
lim



   

 

ΜΟΝΑΓΔΣ 6 

Γ4) α) Nα απνδείμεηε όηη γηα θάζε x 2  ηζρύεη: 

  9


 
3 α

 e f x 2x  

      β) Nα κειεηήζεηε ωο πξνο ηελ θπξηόηεηα θαη ηα ζεκεία θακπήο ηε ζπλάξηεζε h κε ηύπν: 

    4 31 1
h x f x x x xημx 2ημx 2ζςνx,  x 0

12 3
        
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ΓΙΑΓΩΝΙΣΜΑ 2 
 
ΘΔΜΑ A 

Α1) Να απνδείμεηε όηη αλ δύν ζπλαξηήζεηο f,g είλαη παξαγωγίζηκεο ζην 0x , ηόηε θαη ε ζπλάξηεζε f+g 

είλαη παξαγωγίζηκε ζην 0x  θαη ηζρύεη        0 0 0f+g x =f x +g x   . 

ΜΟΝΑΓΔΣ 8 

Α2) Πόηε ιέκε όηη κία ζπλάξηεζε f είλαη παξαγωγίζηκε ζε έλα θιεηζηό δηάζηεκα  α,β ηνπ πεδίνπ 

νξηζκνύ ηεο; 

                                                                                                                                                  ΜΟΝΑΓΔΣ 3 

Α3) Θεωξείζηε ηνλ παξαθάηω ζπιινγηζκό: 

<< Αλ γηα κία ζπλάξηεζε f ηζρύεη  f x 0  θνληά ζην 0x , και ςπάπσει ηο  
0x x

f xlim


, ηόηε ζε κάθε 

πεπίπηωζη θα είναι και  
0x x
f x 0lim


 >> 

α) Να ραξαθηεξίζεηε ηνλ παξαπάλω ζπιινγηζκό κε ηελ έλδεημε Σωζηό (Σ) ή Λάζνο (Λ). 

β) Να δώζεηε παπάδειγμα πος να ηεκμηπιώνει ηην απάνηηζή ζαρ.  
ΜΟΝΑΓΔΣ 4 

Α4) Να ζρεδηάζεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f κε ηύπν   
xe ,  x 0

f x
lnx,x 0





 

ΜΟΝΑΓΔΣ 2 

Α5) Να σαπακηηπίζεηε με ηην ένδειξη Σωζηό (Σ) ή Λάθορ (Λ) ηιρ παπακάηω πποηάζειρ: 

α) Αν η ζςνάπηηζη f : , με ζύνολο ηιμών ηο  f  ανηιζηπέθεηαι, ηόηε η ζςνάπηηζη  

1
f f


  έσει πεδίο οπιζμού ηο  f  . 

β) Αλ ε ζπλάξηεζε f : είλαη παξαγωγίζηκε, ηόηε ζε θάζε πεξίπηωζε νη ζπλαξηήζεηο f θαη f   

έρνπλ ην ίδην πεδίν νξηζκνύ. 

γ) Αλ ε ζπλάξηεζε f :  είλαη παξαγωγίζηκε θαη γλεζίωο αύμνπζα ζην , ηόηε ζε θάζε 

πεξίπηωζε ηζρύεη  f x 0  , γηα θάζε x  

δ) Έλα ηνπηθό κέγηζην κηαο ζπλάξηεζεο είλαη ζε θάζε πεξίπηωζε κεγαιύηεξν από έλα ηνπηθό 

ειάρηζηό ηεο. 
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ΘΔΜΑ Β 

Α) Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f κε ηύπν  
e

f x lnx
x

  , x > 0 



 

 

 Α1) Να κειεηήζεηε ηελ f ωο πξνο  ηε κνλνηνλία θαη ηα αθξόηαηα. 

ΜΟΝΑΓΔΣ 5 

 

 Α2) Να ιύζηε ηελ εμίζωζε e = x lnx  

ΜΟΝΑΓΔΣ 5 

 

 Α3) Να ιύζεηε ηελ αλίζωζε: 

e

x +3
   

e

2 x +1
 >

x 3
ln

2 x 1

 
     

ΜΟΝΑΓΔΣ 5 

 

Β) Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f κε ηύπν    3 xf x =x π , x R   

 Β1) Να κειεηήζεηε ηελ f ωο πξνο  ηε κνλνηνλία. 

ΜΟΝΑΓΔΣ 5 

 Β2) Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε:  

   
3 35x 1 11 7x5x 1 π 11 7x π 

     

 

ΜΟΝΑΓΔΣ 5 

 

ΘΔΜΑ Γ 
Έζηω νη  ζπλαξηήζεηο  f , g κε ηύπνπο: 

     
2

x
x 3f x ln x 3 1 και g x e 3       

Γ1) Να νξίζεηε ηηο ζπλαξηήζεηο fog θαη  
f

g
 . 

ΜΟΝΑΓΔΣ 6 

Γ2) Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ λ γηα ηηο νπνίεο ηζρύεη: 

   22f 4 λ g 0 λ 5 0   
 

θαη θαηόπηλ λα βξείηε γηα πνηά  x 3,  ηζρύεη: 

2
2x 2

ln 14 x 2
14




 

 
ΜΟΝΑΓΔΣ 6 

Γ3) Να ππνινγίζεηε ηα όξηα: 

      
2 2x 4 0

f x ln x 3 ln g x 3
α) lim       β)  lim

x 16 ημ xx 

  


 

ΜΟΝΑΓΔΣ 6 

Γ4) Να απνδείμεηε όηη ε εθαπηνκέλε ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f ζην 
0 4x  εθάπηεηαη ηεο 

γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο h κε ηύπν   23 9
h x

8 2
x   
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ΘΔΜΑ Γ 
Έζηω ε ζπλάξηεζε f κε ηύπν: 

   x
f x ln e e x 1     

Γ1) Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο f θαη θαηόπηλ λα ηε κειεηήζεηε ωο πξνο ηε κνλνηνλία, ηα 

αθξόηαηα. 

ΜΟΝΑΓΔΣ 6 

Γ2) Να απνδείμεηε όηη ε f αληηζηξέθεηαη θαη λα νξίζεηε ηελ αληίζηξνθε ζπλάξηεζε 
1

f


.  

ΜΟΝΑΓΔΣ 6 

Γ3) Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε: 

   
 

2 1
x + x

2
e 1

f 0 f 0  + 0


    

έρεη πξαγκαηηθέο ξίδεο.
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Γ4) Να ιύζεηε ηελ αλίζωζε  

5 3x x

5 3x x

e e
0

e e e e
 

 
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