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ΘΔΜΑ Α 
 
Α1) Να δηαηππώζεηε ηα ζεσξήκαηα Bolzano θαη Rolle. 

ΜΟΝΑΓΔ΢ 4 

Α2) Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε f κε ηύπν    λ
f x  = x 0,1,  λ   είλαη παξαγσγίζηκε ζην  θαη 

ηζρύεη   λ 1
f x  = λx




 

ΜΟΝΑΓΔ΢ 6 

Α3) Πόηε ιέκε όηη κηα ζπλάξηεζε f κε πεδίν νξηζκνύ ην Α παξνπζηάδεη νιηθό κέγηζην ζην 
0x  ; 

ΜΟΝΑΓΔ΢ 3 

Α4) Θεσξείζηε ηνλ παξαθάησ ζπιινγηζκό: 

<< Αλ κία  ζπλάξηεζε  f  είλαη νξηζκέλε ζε έλα ζύλνιν Α  θαη ηζρύεη  f x 0  ,γηα θάζε x , ηόηε 

ζε θάζε πεξίπησζε ε f είλαη ζηαζεξή ζπλάξηεζε ζην Α.>> 

α) Να ραξαθηεξίζεηε ηνλ παξαπάλσ ζπιινγηζκό κε ηελ έλδεημε (Α)  αλ είλαη αιεζήο ή κε ηελ έλδεημε 

(Ψ) αλ είλαη ςεπδήο. 

ΜΟΝΑΓΔ΢ 3 

β) Να δώζεηε παξάδεηγκα πνπ λα ηεθκεξηώλεη ηελ απάληεζή ζαο. 

ΜΟΝΑΓΔ΢ 3 

Α5) Να ραξαθηεξίζεηε κε ηελ έλδεημε Σσζηό (Σ) ή Λάζνο (Λ)  ηηο παξαθάησ πξνηάζεηο: 

α) Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη γλεζίσο αύμνπζα ζην , ηόηε ηζρύεη    f e 1 f π   

β) Αλ ε ζπλάξηεζε f :   είλαη δύν θνξέο παξαγσγίζηκε θαη θπξηή ζην , ηόηε ζε θάζε 

πεξίπησζε ηζρύεη  f x 0  , γηα θάζε x  

γ) Αλ νη ζπλαξηήζεηο  f, g έρνπλ πεδίν νξηζκνύ ην  , ηόηε ζε θάζε πεξίπησζε θαη ε ζπλάξηεζε 
f

g
 

έρεη πεδίν νξηζκνύ ην  

ΜΟΝΑΓΔ΢ 6 

 

 

 

 



 

 

ΘΔΜΑ Β 

 

Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο f θαη g κε ηύπνπο: 

   

  x

f x x 4 ln x 3x 10,  x > 0

         g x 4 e , x

   

  
 

Β1) Να νξίζεηε ηηο ζπλαξηήζεηο f og θαη 
1g

 

ΜΟΝΑΓΔ΢ 6 

Β2) Να βξείηε ηελ θαηαθόξπθε αζύκπησηε ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f θαη ηηο αζύκπησηεο ηεο 

γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο g. 

ΜΟΝΑΓΔ΢ 6 

Β3) Να βξείηε ηνπο πξαγκαηηθνύο αξηζκνύο ι γηα ηνπο νπνίνπο ηζρύεη: 

    2

x 1 x 0

f x 7 g x 3
ι ι

x 1 x
lim lim
 

 


 

 
ΜΟΝΑΓΔ΢ 6 

Β4) Να βξείηε ην πιήζνο ησλ ξηδώλ ηεο εμίζσζεο  f x 0 .  

ΜΟΝΑΓΔ΢ 4 

Καηόπηλ λα απνδείμεηε όηη ε εμίζσζε :  

   f x f x 6 0     

 έρεη κία ηνπιάρηζηνλ ξίδα ζην δηάζηεκα  2
e ,1


 
ΜΟΝΑΓΔ΢ 3 

ΘΔΜΑ Γ 
 

Η ζπλάξηεζε  f :  είλαη ζπλερήο, κε  f 0 0  θαη ηζρύεη: 

   
2 22 2x x

f x e 2e 4f x 3   , γηα θάζε x  

Γ1) Να απνδείμεηε όηη  
2x

f x e 1, x   

ΜΟΝΑΓΔ΢ 6 

Γ2) Να κειεηήζεηε ηελ f σο πξνο ηε κνλνηνλία, ηα αθξόηαηα, ηελ θπξηόηεηα θαη ηα ζεκεία θακπήο. 

ΜΟΝΑΓΔ΢ 6 

Γ3) Γηα ηηο δηάθνξεο ηηκέο ηνπ θ  λα ιύζεηε ηελ εμίζσζε: 

  2
f x θ 3θ 2  

 

ΜΟΝΑΓΔ΢ 6 

Γ4) Σεκείν    , 0 x 6x, f x    θηλείηαη ζηε γξαθηθή παξάζηαζε fC ηεο f θαη ε ηεηκεκέλε ηνπ 

απμάλεηαη κε ξπζκό 
m

2
s

. Να βξείηε ην ξπζκό κεηαβνιήο ηνπ εκβαδνύ ηνπ ηξηγώλνπ ΜΑΒ, όπνπ Α ε 

πξνβνιή ηνπ Μ ζηνλ άμνλα x x  θαη  6, 0  , ηε ρξνληθή ζηηγκή 
0t  πνπ ην Μ δηέξρεηαη από ην ζεκείν 

  2, f 2
 

ΜΟΝΑΓΔ΢ 7 



 

 

 
ΘΔΜΑ Γ 
 
Η ζπλάξηεζε f :   είλαη δύν θνξέο παξαγσγίζηκε. Σην ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

f   

 
 
Δπίζεο δίλνληαη: 

 Οη εθαπηόκελεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο fC ηεο f ζηα 
1 2x 0 θαη x 3   είλαη παξάιιειεο 

ζηνλ άμνλα x x  

 Η εμίζσζε ηεο εθαπηνκέλεο ηεο fC ζην 3x 2 είναι y 16x 15   

  
   

 
h 0

f 2 h f 0
f 0 lim 1 θαη f 3 28

h

 
    

Γ1) Να κειετήσετε τελ f ωο πξνο τελ θπξτότετα θαη τα σεκεία θακπήο. 
ΜΟΝΑΓΔ΢ 6 

Γ2) Να κειετήσετε τελ f ωο πξνο τε κνλντνλία θαη τα αθξότατα. 
ΜΟΝΑΓΔ΢ 6 

Γ3) Να βξείτε τα όξηα     
x x

f x  θαη f xlim lim
 

 θαη τν πιήζνο τωλ ξηδώλ τεο εμίσωσεο  f x 0
 

ΜΟΝΑΓΔ΢ 6 

Γ4) Να βξείτε τνπο πξαγκατηθνύο αξηζκνύο α, β γηα τνπο νπνίνπο ησρύεη:  
 

   2f 2α β 3f 5α 2β 140 0    
 

ΜΟΝΑΓΔ΢ 7 

 

 

 


