
 

 

 
 

 

 
   

ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΑ   Γ΄ ΛΤΚΔΙΟΤ  

ΓΙΑΓΩΝΙ΢ΜΑ ΠΡΟ΢ΟΜΟΙΩ΢Η΢ 

17/4/2021 
ΘΔΜΑ Α  

Α1) Να δηαηππώζεηε ην ζεώξεκα Rolle. Πνηα  ε γεωκεηξηθή ηνπ εξκελεία; 

ΜΟΝΑΓΔ΢ 3 

Α2) Έζηω νη ζπλαξηήζεηο f, g κε πεδία νξηζκνύ Α, Β αληίζηνηρα. Να νξίζεηε ηηο ζπλαξηήζεηο fog θαη 

f+g 

ΜΟΝΑΓΔ΢ 3 

Α3) Έζηω κία ζπλάξηεζε f νξηζκέλε ζε έλα δηάζηεκα Γ. Αλ ε f είλαη ζπλερήο ζην Γ θαη  f x 0  γηα 

θάζε εζωηεξηθό ζεκείν x ηνπ Γ, ηόηε λα απνδείμεηε όηη ε f είλαη ζηαζεξή ζε όιν ην δηάζηεκα Γ. 

ΜΟΝΑΓΔ΢ 6 

Α4) Να ζρεδηάζεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f κε ηύπν     x

ln x

e ,    x  0
f x

  ,  x  0
 




 
ΜΟΝΑΓΔ΢ 5 

 Α5) Να ραξαθηεξίζεηε κε ηελ έλδεημε Σωζηό (΢) ή Λάζνο (Λ) ηηο παξαθάηω πξνηάζεηο: 

α) Αλ ε ζπλάξηεζε f : , κε ζύλνιν ηηκώλ ην  f  αληηζηξέθεηαη, ηόηε ε ζπλάξηεζε  
1f

f



 έχει 

πεδίο οριζμού ηο  f  . 

β) Αλ ε ζπλάξηεζε  0,3f :  είλαη ζπλερήο θαη δελ έρεη ξίδα, ηόηε είλαη    f 1 f 2 0  

γ) Ιζρύεη ε ηζνδπλακία    
0

0
x x h 0

f x f x hlim liml l
 

     

δ) Γηα θάζε x 0  ηζρύεη ημx x 0   
ΜΟΝΑΓΔ΢ 8 

ΘΔΜΑ Β  

 

Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο f, g κε ηύπνπο:  

 

 
 

x 1

x 1

f x e x 2,  x

f x e λx
g x ,  x 1, λ

x 1





   

 
  



 

Β1) Να απνδείμεηε όηη ε f αληηζηξέθεηαη θαη λα βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο αληίζηξνθεο ζπλάξηεζεο 

1
f


 

ΜΟΝΑΓΔ΢ 6 

Β2) Γηα ηηο δηάθνξεο ηηκέο ηνπ λ να βρείηε, αν υπάρχει, ηο όριο  
1

g xlim
x  



 

 

ΜΟΝΑΓΔ΢ 6 

Β3) Να κειεηήζεηε ηελ f ωο πξνο ηελ θπξηόηεηα θαη λα βξείηε ηελ εμίζωζε ηεο εθαπηνκέλεο ηεο 

γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f ζην 1. Καηόπηλ λα απνδείμεηε όηη ηζρύεη: 

 f x 2x 2  για κάθε x, 
 

ΜΟΝΑΓΔ΢ 6 

Β4) Να ιύζεηε ζην  ηελ αλίζωζε: 

2x 2 x+2e x e x 2     

ΜΟΝΑΓΔ΢ 7 

 

ΘΔΜΑ Γ  

Έζηω ε παξαγωγίζηκε ζπλάξηεζε f :  θαη ε ζπλάξηεζε g :   γηα ηηο νπνίεο ηζρύνπλ: 

 2xf (x) f(x) 3e   , γηα θάζε x  

 f(0) 2   

      2g x f x x x,   γηα θάζε  x  

Γ1) Να απνδείμεηε όηη   2x x
f x e e x,  

  . Σηε ζπλέρεηα λα βξείηε ηε ζρεηηθή ζέζε ηωλ γξαθηθώλ 

παξαζηάζεωλ ηωλ f θαη g. 

ΜΟΝΑΓΔ΢ 6 

Γ2) Να κειεηήζεηε ηελ g ωο πξνο ηε κνλνηνλία, ηα αθξόηαηα θαη ηελ θπξηόηεηα. 

ΜΟΝΑΓΔ΢ 6 

Γ3) Να ππνινγίζεηε ηα όξηα: 

γ1) 3 2x 0

f(x) x 2
lim

x x

 


                 γ2) 

x

εκx
lim

f(x)
 

ΜΟΝΑΓΔ΢ 6 

Γ4) Να απνδείμεηε όηη γηα θάζε 1 2x ,x    κε 1 2x x  ηζρύνπλ: 

δ1) 
       1 2 1 2f x f x f x f x  

            
δ2)     1 2

1 2

x x
2f f x f x

2




 
 

   

ΜΟΝΑΓΔ΢ 7 

ΘΔΜΑ Γ 

Έζηω ε παξαγωγίζηκε ζπλάξηεζε f :  , κε ζύλνιν ηηκώλ ην  θαη ε ζπλάξηεζε g :   γηα 

ηηο νπνίεο ηζρύνπλ: 

 7f (x) 3f(x) x 2   , γηα θάζε x  

      3g x g x x 6f 2 ,    γηα θάζε x  

    f 6 f 0 2   

Γ1) Να κειεηήζεηε ηελ f ωο πξνο ηε κνλνηνλία θαη ηελ θπξηόηεηα.  

ΜΟΝΑΓΔ΢ 5 

Γ2) Να κειεηήζεηε ηελ g ωο πξνο ηε ζπλέρεηα ζην 0x 2
 

ΜΟΝΑΓΔ΢ 5 



 

 

Γ3) Να απνδείμεηε όηη ππάξρνπλ  1 2x ,x 0,6 , ηέηνηα ώζηε λα είλαη: 

   1 2f x 2f x 1    

ΜΟΝΑΓΔ΢ 5 

Γ4) Να απνδείμεηε όηη ε f αληηζηξέθεηαη θαη θαηόπηλ λα βξείηε ηνλ ηύπν ηεο αληίζηξνθεο ζπλάξηεζεο 

1f . Οξίδνπκε ηε ζπλάξηεζε h κε ηύπν: 

 
 1

6

f x
h x

x εκx






 , x 1  

Να βξείηε ηελ αζύκπηωηε ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο hC  ηεο h ζην   

ΜΟΝΑΓΔ΢ 5 

Γ5) Γηα θάζε α  κε α 2 λα απνδείμεηε όηη ηζρύεη:  

        
α 2

f α α 2 2f α 2 f α 2 2f α
3


        

 
ΜΟΝΑΓΔ΢ 5 

 

 


