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ΘΔΜΑ Α 
 

Α1. α) Πόηε ιέκε όηη κηα ζπλάξηεζε f είλαη παξαγσγίζηκε ζε έλα ζεκείν 0x ηνπ πεδίν νξηζκνύ ηεο; 

       β) Πνηεο είλαη νη πηζαλέο ζέζεηο αθξνηάησλ κηαο ζπλάξηεζεο f ζε έλα δηάζηεκα Δ; 
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Α2. Έζησ κηα ζπλάξηεζε f, νπνία είλαη ζπλερήο ζε έλα δηάζηεκα Δ. Αλ  f x 0  ζε θάζε εζσηεξηθό 

ζεκείν x ηνύ Δ, ηόηε λα απνδείμεηε όηη ε f είλαη γλεζίσο αύμνπζα ζε όιν ην Δ. 
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Α3. Να ζρεδηάζεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  f κε ηύπν    f x ημx ,  x π, π    
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Α4. Θεσξήζηε ηνλ παξαθάησ ζπιινγηζκό: 

<< Αλ δύν   ζπλαξηήζεηο  f , g   νξίδνληαη θνληά ζην  0  θαη ηζρύoπλ:  

   
0 0

f x  και g xlim lim
x x 

   
 

 ηόηε ζε θάζε πεξίπησζε ην όξην 
 
 x 0

f x

g x
lim


 δελ ππάξρεη.>> 

α) Να ραξαθηεξίζεηε ηνλ παξαπάλσ ζπιινγηζκό κε ηελ έλδεημε (Α)  αλ είλαη αιεζήο ή κε ηελ έλδεημε 

(Ψ) αλ είλαη ςεπδήο. 
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β) Να δώζεηε έλα παξάδεηγκα πνπ λα ηεθκεξηώλεη ηελ απάληεζή ζαο. 
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Α5.  Να ραξαθηεξίζεηε κε ηελ έλδεημε Σσζηό (΢) ή Λάζνο (Λ) ηηο παξαθάησ πξνηάζεηο: 

α) Αλ ε ζπλάξηεζε f : , κε ζύλνιν ηηκώλ ην  f  αληηζηξέθεηαη θαη δελ έρεη ξίδα, ηόηε ε 

ζπλάξηεζε  
1f

f



 έσει πεδίο οπιζμού ηο  f    . 

β) Αν η ζςνάπηηζη  f: 0,3 R είναι ζςνεσήρ, με    f 0 =0 και f 3 3 ηόηε ε εμίζσζε  

 f x e  έσει μία ηοςλάσιζηον πίζα ζηο  0,3  

   

γ) Γηα θάζε x < 0  ηζρύεη ημx + x 0  
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ΘΔΜΑ Β 
 
Δίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο f, g κε ηύπνπο: 

  3 2 2
,  xf x 2x 3αx 6α x 1,  α


     θαη    g x 2ln x 1 3,  x > 1     

Β1. Να κειεηήζεηε ηελ f σο πξνο ηε κνλνηνλία, ηα αθξόηαηα, ηελ θπξηόηεηα θαη ηα ζεκεία θακπήο. 
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Β2. Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη έλα ηνπιάρηζηνλ  ξ 0,1 ηέηνην ώζηε λα είλαη: 

2
6ξ 6αξ = 2+3α
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Β3. Να απνδείμεηε όηη ε g αληηζηξέθεηαη θαη λα νξίζεηε ηελ αληίζηξνθε ζπλάξηεζε 
1g
. Καηόπηλ λα 

βξείηε πόηε ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο g βξίζθεηαη πάλσ από ηνλ άμνλα x x . 
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Β4. Αλ     4 1
h x f x x ημ ,  x

x


   , ηόηε λα ππνινγίζεηε ηα όξηα: 

   
0

h x  και h xlim lim
x x 
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ΘΔΜΑ Γ 

Έζησ ε ζπλερήο ζπλάξηεζε f :  , κε  f 0 = 0 , γηα ηελ νπνία ηζρύεη: 

   f x f x
για κάθε xe e 4x,   


   

Γ1. Να απνδείμεηε όηη ε f είλαη γλεζίσο αύμνπζα. 
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Γ2. Να απνδείμεηε όηη    2
f x ln 2x 4x 1 ,  x     
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Γ3. Να απνδείμεηε όηη ε f είλαη πεξηηηή θαη λα βξείηε ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο. 
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Γ4. Γηα θάζε α > 0 λα απνδείμεηε όηη ηζρύεη: 

     2f 2α f α f 3α   
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ΘΔΜΑ Γ 

Έζησ νη παξαγσγίζηκεο ζπλαξηήζεηο f,g :   θαη F κηα παξάγνπζα ηεο f,    F x f x ,  x    , 

γηα ηηο νπνίεο ηζρύνπλ: 

    3 3f x 3f x x x 2 0     , γηα θάζε x  

  g x F(x 3) F(x) 3f(x),      γηα θάζε x  

 g(1) 0   

Γ1. Να κειεηήζεηε ηε ζπλάξηεζε f σο πξνο ηε κνλνηνλία θαη θαηόπηλ λα ιύζεηε ηελ εμίζσζε  f x 0
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Γ2. Να κειεηήζεηε ηε ζπλάξηεζε g σο πξνο ηε κνλνηνλία. 
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Γ3. Να απνδείμεηε όηη ε f αληηζηξέθεηαη θαη θαηόπηλ λα ιύζεηε ζην  ηελ εμίζσζε: 

   
3

2 2 1f x 1 x 4 f 0 
    

   
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Γ4. Να ππνινγίζεηε ην όξην: 

  
 

1 3 2x

3x 1 x 2xx 0

f 0 εκx xζπλx x e
α lim

e f 1 e 2e εκx





 


 
 

Αλ επηπιένλ ηζρύεη: 

   αxf x g(x) x 1 2εκ x 1     , γηα θάζε x  

ηόηε λα απνδείμεηε όηη νη εθαπηόκελεο ησλ γξαθηθώλ παξαζηάζεσλ f gC ,C  ησλ ζπλαξηήζεσλ f θαη g 

αληίζηνηρα, ζην 0x 1 , είλαη παξάιιειεο. 
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